DEBOURI MHAMED Dewvoir || 2) montrer que:

c . ' (VnEN*) 2n-4Jdn+1=< S <2n+4Jn
Hercice

p2nsl b) déterminer la limite lim S
Soit (Un_) la suite définie par: U, = Z - T
" p=0 N+ D .
Exercice 2
1) montrer que
2 Soit (U ) une suite géométrique de raison ¢

VnEN 2 — 2 <U =2+ — "/
( )
hd L telle que (Vn E N) U =0

R ¥ / 1
2) a) véritier que (V" eN ) vn-Jn-1lz % Pourtout n de N  Onpose S=U,+U, +....+U,_

p=n
b) en déduire (Vn EN’) le 2</n P=UU,..U_ et T= e et
p=1 p o UO Ul Un—l
k=n N
3)onpose S, = ZU*' pour tout n de N Montrer que S - U? ¢"" déduire P’ =( S )
k=1 T = i

€xecrcice 3

k=2n+1 (_1)"' k=2n (_1)"'
On considere les suites (U,) et (¥,) tellesque U, = et V, =
" E i 2k +1 im0 2k +1

1) montrer que (U,) et (V)

n I

(—l)k 2k+1

~sont adjacentes

k

I
-

2 (x)= ,
) onpose f (x) 2ok X
1 (_1)"+l x2n+2
t o e Rl 2
a) montrer que f/(x) o o

b) prouver que (Vx€R*) f,  (x)=arctanx = £, (x)

¢) déduire la limite commune des suites (U,) et (¥,)

n

€Exercice 1

Soit n un entier supérieur a 3. on considere la fonction f, (x)=x"-n(x-1)-2 définie sur R*
1) montrer que 'équation f,(x)=0 admet deux solutions u, et v, avec u, <l<v,
2) a) étudier le signede £, (x)- 7, (x)

b) ¢tudier la monotonie de (u,) en déduire qu'elle est convergente
-2 -1 : ; ;
¢) montrer que (Vn=3) : —=u,-1<— etdéterminer lim u,
n n noE
3) étudier la monotonie de (v,) et déduire qu'elle est convergente

n

4) a) montrer que (Va=3) v, ! (on donne (Vn=3) (Hl) <3 )
n n
b) démontrer que (Va >0)(VnEN') (1+4a)" =1+ na+ ”("2‘1) ;2

c) calculer j;(l'f%] puis déduire (Vn=3) v, sl
n

Jn

d) déterminer la limite de la suite (v, )

n
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P Exercice N°1 & (14 Polnts)

flr) =ax+l = Y7V iS22

On considere la fonction f définic sur K par ¢ {
f(z) = 2tinlz) sl 2<0

et (C'y) la Courbe représentative de f dans un repere mhonmmc (0:1:])
1. Montrer que f est continue en 0

2. Montrer que ’_'il’n‘ f(x) = 4oc et calculer ,!1'_"1 J(x)

3. En utilisant le théortme des accroissements finis ; montrer que : (Vr € | <o 0]) ;o < arctan(r) < 5y
4. Etudier le dérivabilité de f en 0, puis donner une interprétation géomatique au résultat oblenu

5. (a) Montrer pour tout = € |0; +oc|; f'(z) = E=NEIFED

vt

(b) Montrer que £ est croissante sur |—o0; 1] puls dresser son tableau de variation sur R

6. ¢udier les brunches infinies de (C'y); puls Construire (Cy ) dans le repere (O; ii7)

7. Solt g larestriction de [ sur [1; 4 x|
(a) Montrer que g admet une fonction réclproque ¢~ définie sur un intervalle J & déterminer
(b) Calculer g(8); puis montrer que g1 est dérivable en 3 et calculer (¢71)'(3)

8. On considere la fonction h définie sur R* par: h(x) = 3f(x) + 3 = £ (§) = & A ob A est un réel qui vérifie
h(l) =0
(a) En utilisant le théortme de Rolle , montrer que : (3e € J0:1]) /f'(e) = ' (§) = fed
(b) Enutllisant le théoréme des accrolssements finls ; déduire que : (36 € |0, l[)/f"(b) = A

) Exerclce N’2 : (6 pls) '
On considére la fonction f définie sur R par : f(x) = arctan(l + x)
1. Montrer que I'équation f(x) = = admet une unique solution a dans B, telque: 1 <a <2
2. Montrer que : (Vr € [1:2]): |f(2)] < }

Up =1
3. Soit (U,) la suite définie par : {

Unsr=f(Un)  (¥neN)
(a) Montrer que : (Vn € N);1 < Uy, < 2; puis déduire que : (Yn € N); |[Upyy —a| < glU,. — al
(b) Déduire que (U,) est convergente et calculer sa limite
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