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Exercice 1: 

On considère la suite (𝑼𝒏)𝒏∈ℕ définie par :   {
𝑼𝟎 = 𝟑                                 

𝑼𝒏+𝟏 =
𝟖(𝑼𝒏−𝟏)

𝑼𝒏+𝟐
     ∀𝒏 ∈ ℕ

                                                                                 

1) montrer que :       ∀𝒏 ∈ ℕ       𝟐 < 𝑼𝒏 < 𝟒 

2) a- montrer que :      ∀𝒏 ∈ ℕ       𝑼𝒏+𝟏 − 𝑼𝒏 =
−(𝑼𝒏−𝟐)(𝑼𝒏−𝟒)

𝑼𝒏+𝟐
  

     b- déduire la monotonie de(𝑼𝒏). 

3) on pose        ∀𝒏 ∈ ℕ       𝑽𝒏 =
𝑼𝒏−𝟒

𝑼𝒏−𝟐
 

    a- montrer que (𝑽𝒏) est une suite géométrique de raison 
𝟐

𝟑
 . 

    b- exprimer 𝑽𝒏 en fonction de 𝒏. 

    c- montrer que :      𝑼𝒏 =
𝟐(

𝟐

𝟑
)

𝒏
+𝟒

(
𝟐

𝟑
)

𝒏
+𝟏

 

Exercice 2: 
Soient (𝑪) l’ensemble des points 𝐌(𝒙; 𝒚) tel que :  

(𝑪) : 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 + 𝟖𝒙 − 𝟒𝒚 + 𝟏𝟎 = 𝟎 Et la droite  (𝑫) : 𝒙 − 𝟐𝒚 + 𝟏𝟑 = 𝟎 

1)a) Montrer que (C) est un cercle et déterminer son centre K et r 

b) Montrer que (D) coupe le cercle (C) en deux points E et F 

  c)Déterminer les coordonnées de E et F  

2)  Soit (𝑫′) : 𝟑𝒙 − 𝒚 + 𝟒 = 𝟎  une droite  

a)Montrer que la droite (𝑫′)est tangente au cercle(C) à un point H 

b) Déterminer H le point de tangence de (𝑫′) et (C) 

   

Exercice 3: 

  On considère la suite (𝒖𝒏) définie par :    𝒖𝟎 = 𝟏  et     𝒖𝒏+𝟏 =
𝒖𝒏

𝟑

𝟑𝒖𝒏
𝟐+𝟏

    pour tout 𝒏 de  ℕ       

1) a- Montrer que :     ∀𝒏 ∈ ℕ   𝟎 <  𝒖𝒏 
    b- Montrer que la suite ( 𝒖𝒏) est décroissante 

2) a- Montrer que :    ∀𝒏 ∈ ℕ            𝒖𝒏+𝟏 ≤
𝟏

𝟑
𝒖𝒏 

    b- Montrer que :    ∀𝒏 ∈ ℕ            𝒖𝒏 ≤ (
𝟏

𝟑
)𝒏 

 
 


