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1 Calculer les intégrales suivantes Q — Q CE—
. G . Y : , ,““
I, = j:h,l'?::: +1dx I, = I : —dzx I = j 2 dr ANy U N J
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Calculer les intégrales suivantes

- 2
I, = [av2z+1de 5 = -
I j- vVarctan " : - I I 2z i
= dx sin = :
’ n 1+ x’ I_-J = j — dx " A, B

. 2
c1—sin"x

A |'aide d’une intégration par parties calculer :

2 d
,,7__5 = T[I(:f: - l] S f I 2 + l —}1 _ f(?;‘gr N 3) "
J, = j-‘lﬁ;iﬂ_rg dx J, = J' Nzt + 1dz J, = j-;i?3 arctan x dzr
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Calculer les intégrales suivantes
4 . I .
1 o
I, = [a2z +1dx L= —dz I=[———d
0 1 (‘Z +In :r:) o Nz® +4
¢ Varctan z -~ ¢ 2z
I = I —dx Sin T I, = I dx
’ 1+ z° I_._I % dx T+ 9
c1—sIn"x

A l'aide d’une intégration par parties calculer :

J_d — I:r In (2:1: + l)ri.‘;:

1
0

= j(?:ﬂr - 3) coszdr

J. =

1
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Calculer les intégrales suivantes
4 ‘ s 9
1 4 -
I, = [av2e +1da L= ~dx I = [———d
0 L & (‘2‘ +In :r:) o V&' +4
¢ Varctan x : _ ¢ 2z
[ = I —dz sin @ I, = I dx
" 1+ z° I = ——dz ) +2
: ~1—sin" x

A l'aide d’une intégration par parties calculer :

I, = i(.’fﬁ - l] e’ dx J, = j:r In (2:1: + l)ri:;: o %(2’1? 5 3) I
) : 1 : st dzr
Ja
fb = j r'e  dxa e I Nzt + 1dz J] = j-;i?3 arctan = dzx
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1 Calculer les intégrales suivantes

£ —j? 20+ 1dx I2=I—L - _QL'L
e =
j- arctan a “i /D A
1+ 'J Ir_. = l /
’ UeY Ja - J 23 A J

2 A I'aide d’une intégration par parties calculer :
— 2 1 x / n\t /

J__i = j(.’ff— l]ffhdrr J_J = I:f.‘]ll(2:£:+ l)ri.‘r j' o _ 3 CDH e U e /_\\/ U = L U e 23

5 1

1 _x L
J, = I;J::i{:_rg dr I = I ° + ] dx J, = J-.'!-"J arctan x dz (-—1:) (‘9 x e ) U ] XL/-
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3 A I'aide d’une intégration par changement de variable calculer :

- é’x\/émPé 4

K :jl“(lqﬂj]df K 2.2[ 1 dx K :‘2]{;E = dz . 4

U awet ' iz+z-1 LAV +1-1 /= 1 )

z=1+¢ o t=vz-1 puo J'-ZM i - / 7_|.f‘—l >

In2 .I 2 .l ) lu4 ] <'
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I:f.-’—ff_J o F O 1 R xie f=fe" —1 s S ax = 1 a/LM f F’/ C/Q’_,fé‘a/lé
: Sx=4 ., A=/r=e
4

Soit f une fonction continue sur [a._b] telle que : [‘d::;e [a._b]] f(a +b —:1:] - ,f(:a:] )

. _ (% 4
1) montrer que '[:I:jr'(;f.'J:‘f:f}:ﬂ.:'_h'[lj"(;f:)ff.’r; Dﬁ“ I-J —_ {afa/é'/

A4 A+E
2) déduire la valeur de I j - sin 2 dz J/-& £ Ji
| 1 1
5 y ¢ T ﬁ . B 7+L£
ontrer que < jl—:, <5 5£Il+;-;, dr<1 Py i ?
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3 A I'aide d’une intégration par changement de variable calculer :

llll(i'i-f'f] - 1 22 T
( = £ K, = dr K = dz .
ﬁa T‘I 1+{J-r . * .][.'L'+2‘ull.1‘—1 '!‘_i '{,')+]_—J_ !
r=1+e pu> F=NE—1 e t=va'+1 pd
In2 .I 2 .l I 4 ]
K = lr K = dx K = dr
: '.[ z +1 f ) J[Q:::\.I';Irz -1 g 1;[-_: ve' —1
5 ¢ _?H_J o t=vz’ -1 o t=ve -1 a

4 | soit f une fonction continue sur [a._ b] telle que : [‘c-f:re [u.._b]] fla+b-z)=f(z)

1) montrer que ;'j::j,l"(;f:] dr =2 _; ; I j'(;r:J dar

2) déduire la valeur de [ = | zsinxzdx

]

1 |
Montrer que — < dr < — li] :
2 1-z? 2 2 yl+a
1
1 i:j-sllu dr< 1 EEI 1 ”,f{:fr2
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3 A I'aide d’une intégration par changement de variable calculer :

111|(l+f»')d 5 o0 1 22
t

K, - - K, =[———d R [ e it
’ s ke ; '1[:1:+2 z—1 1 J’[T [22 411
-'f’=1+f’-’a.-b t=Vr-1 g = z?

2 -l Ind ]
K, = K = dx K = dr
'[ \.l' ' +1 'I .:!;:::\f;rz -1 : 1;[-3 e -1
I = e . t=+z> -1 = t=ve -1 ao

9 —a

4 | soit f une fonction continue sur [a,b] telle que : [V:c € [a._b]] f(u +b —w] = f(..!,]

1) montrer que :':-;:;['(;r:] dr=2 ;— ; j: j'(;r:] dx

2) déduire la valeurde [ = I::rsill T dr

s |
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2 2
On pose I = Ifi coRETAaE 5 J. = J-f’ ~sinaxzdz pour tout entier naturel n

1) calculer, . J

2} montrer que JTH +'H-J” =1 et J” —'H-I” = E—"_T pUiS déduire J., A I”

N

ex. Cw[r) a/n
fac"'e" A v
f;fe" (/Oﬁf‘/’)ﬁ/‘at.?\/l'm

F 1
9 9

Onpose I =[e " coszds ; J =[e" sinzdz pourtoutentier naturel n

il ]

=== el = < T ki

2) montrerque I, +nJ =1 ¢
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Calcul intégrale
7 On considere les intégrales :

6 dx ¢ dx b T=x J l1+x
- ; J= - ; K= _d L= —d
I j j ) '[ e © '[{x1+4x+5)' '

1) calculer [

2) Al’aide d’une intégration par parties montrer que 2.J = I+% en déduire .J

3) a) Montrer que K =—/+2J et déduire K
b) Poser ¢t =arctan x et calculer K
4) En posant ¢ =x+2 déterminer L

[ &

8
Pour tout entier n de N” on pose I, :j:rd.-:: et I, :jx(lnx)” dx
1 1

1) calculer I, , I,
2) a) montrer que (Vne N') 2] =¢ —[?1+1)I”

b) en déduire la valeur de 1,
(vneN') I <I

3) a) montrer que gy
e o e

b) en déduire que (VF?E Nt] T lim nf

11— + oo

et déterminer lim I

fF—F+oa

Catl

e ALFES
Oﬁan:f 2 b (x) ol (i

I PP

O N ppose /_/:/Qm(z) — /] = 4/)(

/= \/:?ﬁ
Vi= - = =
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Calcul intégrale
7 On considére les intégrales :
3 1

:j .l ;J:jL = . K:j 12X 4 et L=
0 +x3)

o (1+x7) (1

0 : 0

14+ x

—dx
2(x* +4x+5)

1) calculer [
2) Al’'aide d’une intégration par parties montrer que 2J = I+% en déduire .J

3) a) Montrer que K =—/+2J et déduire K
b) Poser t =arctan x et calculer K
4) En posant ¢t =x+2 déterminer L

&

8 ;
Pour tout entier n de N* on pose /, :j:::d;:: et I, :jx(inx)” dx
1

1

1) calculer 1, , I,
2) a) montrer que (‘v’ne N') 21}{_1:.9'3—[?&1)1’_,

b) en déduire la valeur de I,
(vneN) I <I

T

3) a) montrer que

2

* e . .
b) en déduire que (VneN') ——<1, < et déterminer lim [  lim nl
n+3 n+2 — noie n—+ee

Cal
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Calcul intégrale
7 On considére les intégrales :

1 | 1 2 1
:J' dx‘ ; J:j ai‘(w : ; K:I l—x gdx - L:j : 1+ x jdx‘
p 1+ X [](l+x') n[l-l'-xz) 3(I“+4x+5)
1) calculer 1
2) Al'aide d’une intégration par parties montrer que 2.J :I+% en déduire .J
3) a) Montrer que K =—/+2J et déduire K
b) Poser t =arctan x et calculer K
4) En posant ¢ =x+2 déterminer L
8 j "
Pour tout entier » de N" on pose [, :j:;:u{-:: et I, :jx(lnx)” dx
1 1
1) calculer 1, ., I,
2) a) montrerque (VneN') 2I =€ —(n+1)1,
b) en déduire la valeur de 1,
3) a) montrer que (VHE N) -
oW e e . ,
b) en déduire que (VneN') ——<1, < et déterminer lim I lim nf
n+3 n+2 I it

Catl
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Calcul intégrale
7 On considére les intégrales :

.-':_l[ aki ;sz = sz‘l_—x_ﬁdx N R . .
o 1+X° n[1+xz]_ u[]-i—xz)_ 2(IE+4I+5)

1) calculer I
2) Al'aide d’une intégration par parties montrer que 2J = I+% en deduire J

3) a) Montrer que K =-1+2J et déduire K
b) Poser ¢t =arctanx et calculer K
_4) Enposant 1=x+2 déterminer L

8

[

Pour tout entier n de N" on pose I, =j:;:f.-f.-r: et I, :jx(lnx)”dr
1

[
1

1) calculer 1, . I
2) a) montrer que (V??-E N“) 2 = —[ﬂ+1)f,_.
b) en déduire la valeur de 1,
3) a) montrer que (V”E N) P sl
2

b) en déduire que (VneN') <l <

n+3

=

et déterminer lim [~  lim nf

n—+ oo

el
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Exercice 4 : (3.25 pts)

Partie I :

1- Résoudre dans I'ensemble C, 'équation : 2% +1 =0 (a est la solution de 'équation telle que

Re(a) >0 )
2 - a) Déterminer le module et I'argument du nombre complexe 1+ a.

] 242
b) En déduire que cos (g) ! 2V/_.

c) Verifier que (1 +a)(l —a) = 1 + 1, en déduire la forme trigonométrique du nombre

complexe 1 — a.

Partie II : Dans le plan complexe rapporté au repére orthonormé direct (0, W, V), on considére

les points A, B, M et M’ d’affixes respectifs a, —a,z et 2’ tels que zz' +1i=0.
1 - Soit N le point d’affixe z, conjugué de z.

Montrer que les droites (ON) et (OM’) sont perpendiculaires.

Z—a
f .
2-a) Montrerque:z —a=i
az

!
Z —a Z-a

| : 'y

b) Montrer quesiz # —a, alors 1 2 # -aet ——— = - :
Z +a Z+a

3 - Oun suppose que les points A, B, M sont non alignés.

Montrer que le point M’ appartient au cercle circonscrit au triangle ABM.

O-ﬁ-bb :IZ‘(,CO’SB ) /Snne)
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Exercice 4 : (3.25 pts)

Partie I :
1 - Résoudre dans 'ensemble C, 'équation : 22+ = 0 (a est la solution de I'équation telle que
Re(a) >0 )

2 - a) Déterminer le module et I'argument du nombre complexe 1 + a.

m ,f’l2 +v2
b) En déduire que cus(g) Y QVF.

c¢) Veérifier que (1 +a)(1 —a) = 1+, en déduire la forme trigonométrique du nombre

complexe | — a.

Partie II : Dans le plan complexe rapporté au repére orthonormé direct (0, @, ¥), on considére

les points A, B, M et M’ d'affixes respectifs a, —a, z et 2’ tels que zz’' +i=0.
1 - Soit N le point d’affixe z, conjugué de z.

Montrer que les droites (ON) et (OM') sont perpendiculaires.

Z—a
2 - a) Montrer que : 2’ —a=i—-u.
az
!
Z —a Z—a
: |
b) Montrer que siz # —a, alors: 2 # —aet —— = - :
Z +a Z+a

3 - Oun suppose que les points A, B, M sont non alignés.

Montrer que le point M’ appartient au cercle circonscrit au triangle ABM.




Exercice 4 : (3.25 pts) @ A 4~0= A _\_g __‘/g

Partie I :

1 - Résoudre dans 'ensemble C, 'équation : 22+ = 0 (a est la solution de I'équation telle que

0.5 Re(a) > 0) pusl 2@5% C@d(ﬂ/)‘ <

0.5 2 - a) Déterminer le module et I'argument du nombre complexe 1 + a.
m [2+ V2
0.25 b) En déduire que cos (g) =) 7

c¢) Veérifier que (1 +a)(1 —a) = 1+, en déduire la forme trigonométrique du nombre

0.5 complexe 1 — a.

Partie II : Dans le plan complexe rapporté au repére orthonormé direct (0, @, ¥), on considére

les points A, B, M et M’ d'affixes respectifs a, —a, z et 2’ tels que zz’' +i=0.

0.25 1 - Soit N le point d’affixe z, conjugué de z.

Montrer que les droites (ON) et (OM') sont perpendiculaires.

Z—a

0.25 2 - a) Montrer que : 2’ —a=i—-u. ( ) e
az
fos C (4 a) A_c) = d_ -0
0.5 b) Montrer que si z # —a, alors : 2’ # —a et i, B ol C + ) ( ) :
14_ (_L) Car A= _ ¢ Co/aﬁbz,

7 +a Z+a

0.5 3 - Oun suppose que les points A, B, M sont non alignés.

. 2 —
- - &
Montrer que le point M’ appartient au cercle circonscrit au triangle ABM. = 1 + 4 Z




| 1) soit f la fonction définie par: f[I] =In [I +vz’ + l]

calculer la dérivée f'(z) et déduire lavaleur de A= J‘\/L
2’ + 1

1
2) on considére les intégrales B = _[*\f-'”? tldr et C= j ;—
0 r + 1
a) en utilisant une intégration par parties exprimer B en fonction de 4

b) montrer que A+ C =B déduire C : B

' déterminer la limite de chacune des suites suivantes :

i A S eyl 1
n a; ( ) : Z."nz+ﬁ.’2 ( ) ' ;v'n + nk ( )
= - M s :
v=S—1 (o) v 2 B m-r HII,["‘”} (1)

i
k=1 n(?n;— k] k=1 T n =

e
1l

v-5L (1) w
"oan+tk .
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Exemple Feny = (% A 4t [z parils
P Sac Anlt) = ‘a’x
Dy = o, "Q[L{{ Yy Exem/:l F(2) - J dt
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Exercice 5 : (2 pts)

On considére la fonction g définie sur [0; +oc| par :

0,5 pt 1 - Montrer que g est continue sur :ﬂ:_ +-:x,

A
2 - Pour tout réel z de l'intervalle [0; +oc[; on pose : L(x) = / g(t)dt
Jo

025 pt a) Montrer que L est continue sur [0; +o0f

025 pt b) Calculer L(z) pour > 0

0,5 pt c) Calculer limb L(z) et en déduire la valeur de L(0)
F—3l)

1 _I.P:-'I-i'.-‘ 1 3
3 - Pour tout entier naturel non nul n > 1, on pose :5, = L g (I )
n n




0,5 pt
0,25 pt
0.25 pt
0,25 pt
0,5 pt

0,5 pt

0,5 pt

1 pt

0,5 pt

0,25 pt

I)- On considére la fonction f définie sur Uintervalle I = [0; 4oc| par : T 1422

1- a)
b)
2 - a)
b)
c)
d)

o e |

Montrer que f est continue sur [0; +oc|

Etudier le signe de f(z) sur [0; +o00]

Montrer que :(Vz € R} ) f (i) = —f(z)
Montrer que la fonction f est dérivable sur |0; +o0]

Montrer que : (Ja €]0,1]) f'(a) =0
1

En déduire que : f’ ( ) =0
!

IT) - On considére la fonction F définie sur [0; +oc| par : F(z) = f ’ f(t)dt et soit (Cy) sa courbe
0

représentative dans un repere orthonormeé.

1- a)
b)
c)
2-a)

b)

1 t2
Vérifier (Vi € (1, - < <1
érifier que : ( [_+m[}2_1+t2_
1 1
Montrer que : (V¢ € [1,+oc[) F(1) — - (Inz)® < F(z) < F(1) — . (Inz)?
( On remarquera que :F(z) = [ f@dt— [~ Ptap)
n remarquera que f(ax —/U , 17 j; T+ ¢t
. - Rz} . ; . s gaus :
Calculer 11111 F(xz)et lim puis donner une interprétation géométrique dun résultat
T—100 IT—+0o0 T
obtenm.

Montrer que F est dérivable sur [0; +oc| puis calculer F'(z)

Etudier les variations de F sur [[):_ -I—cx:[
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0,5 pt 1- a) Déterminer le signe de F'(z) en fonction de z
1 pt b) Montrer que F est dérivable sur R et calculer sa dérivée premicre F'(z)
0,5 pt 2 - a) En utilisant la méthode d’intégration par partie, montrer que :
1 | 2
/ F(z)dz = [ (1-z)e*~ 3dr
0 Jo
d| .
0,5 pt b) Calculer } F(z)dz
40
3 - On considére la suite (u-ﬂ)”}l définie par :
- ] n=1 LLI g
(Vn. £ IN*) W = = z ((ﬂ.— k) /}i et "3 rl.r)
k=0 “n

o E+1) 185 k
0,5 pt a) Verifier que : (‘lf'n € ]N*) : Yy = — L (n-k)F| — | - - L (n—k)F| -

n 1 n n

k=0 k=0

1 i L\
0,5 pt b) Montrer que : (‘?"n € N*) Uy = — Z F(—)

n n

k=1
e T Ut U O S ULt BV HUTCt ST RPPUTTIeD

Exercice 2 : (4 pts)

€L
On considere la fonction F' définie sur R par:  F(z) = [ el ~ 3dt
0

v - 3 - Hr.,rn__-_vl .=
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Exercice 2 : (4 pts)

- A .[ .!2
On considere la fonction F' définie sur R par : !-'(.17):/ e~ 5t
Jo

0,5 pt 1-a) Déterminer le signe de F(z) en fonction de 2
1 pt b) Montrer que F est dérivable sur R et calculer sa dérivée premiére F' (z)
0,5 pt 2-a) FEnutilisant la méthode d'integration par partie, montrer que :
| L 2
/ Flz)dr = [ (I-z)et~ 7de
0 Ju
.] I
0,5 pt b) Caleuler / Flz)dz
J0
3 - On considere la suite (u.ﬂ)”}l définie par :
i ln ] ;l k
(VH.E IN*) * Uy = H Z ((n— L‘.J . /E e* "% rl.r)
k=0 n
r T Bl EL1) 1M k
0,5 pt a) Verifier que : (\f'n 3 N) i = - L (n-k)F| — | -- L (n-k)F| -
n 1 n n
k=0 k=0
1 il ,[11
0,5 pt b) Montrer que : (‘J"n € N*) Uy = - Z F(—)
= \n
T fitftr ettt ettt et

T =

() ona: L_o)ﬁoncfm b st % b o hous s R
A F ok sa /pnwﬁ?«» g pannads end
Alos F ok dowmhl sur R
ok (Vrer) T :{%m I
oJe jirimax jjjﬁ’CﬂA‘r
N

\01 Io(-[ MJ:[N@
g

Naoonu vy ¢ vs
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0.5 pt
1 pt

0,5 pt

0.5 pt

0,5 pt

0.5 pt

Exercice 2: (4 pts)

T &
On considere la fonction F' définie sur R par: F(z) = [ et~ 7t
0
1-a) Déterminer le signe de F(x) en fonction de z
b) Montrer que F est dérivable sur R et calculer sa dérivée premiére F'(z)

2-a) Enutilisant la méthode d'intégration par partie, montrer que :

1 1 2
fF(ﬂ:)dI:f (1-z)er 7dr
0 0

!
b) Caleuler / F(z)dz
0

3~ On considere la suite (1) ., définie par :

lﬂ.—l ﬂ 7
(Vn - lN*) Up== ) (('n.— k)fk "¢ ?dm)

4 k=0 n
-I n-1 . -l -I n-1 :
a) Verifier que : (Vn ; ]N*) =~ Z (n- k]F(%) - - Z (n- k)F(—)
k=0 k=0
k

j

b) Montrer que: (Vn . ]N") Uy = % Xn: F (
k=1
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0,5 pt 1-a) Déterminer le signe de F(z) en fonetion de z
1pt b) Montrer que F' est dérivable sur R et calculer sa dérivée premiére F' (z)
0.5 pt 2-a) Fnutilisant la méthode d'intégration par partie, montrer que :
1 | 2
[ Flz)dz = / (1-z)et~ 7dz
Jo Jo
1
0,5 pt b) Caleu u/ Flz)d
3 - On considere la suite (I”) définie par :
1 n=1 J'ﬂ 3
\ n*¥ | . i iy LA = :
(v’nE \! ) B = 2 Z ((n k) ./}i e jrl.r.)
k=0 n
] L By i k
0,5 pt a) Verifier que : (\!n el ) Ay = - 2_’ (n-k)F| — L (n-k)F| -
0 n | n
k=0 k=0
* k
0,5 pt b) Montrer que: (\JI!EN) Uy = - Zl‘
L
e bttt eyt

Exercice 2 : (4 pts)

:
On considere la fonction F' définie sur R par: F(z) = / ; “rlf
Jo

VUIRAL =

1 A _
@J F(») = (/1_1) e XZULM
° 0
1 9 /1-7‘2
—,/ (x-7y) € ™ an
0
:[ 61_—1‘72' /
o
= 64/1_ Ot\,—z‘”
n_|

3) [Am = _;_/Z('n_
Seit mew' ona L= 1 Z(_L)

ons = m% L re

BV P L(m k)

Z[n p [Ku P

"

Ly -

g&]&ﬂ“'\%ﬂ‘“
=d (for ~ p[glr)

K+l

—

7 ex_.déd

N

/)M—l;\/"‘ 0LL X¥—Ee -

(F(*'_-‘_'),F(f-)
(n k) F(’?/
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0.5 pt

0.25 pt

0.5 pt

0.5 pt

Exercice 1 : (10 points)

Partie A :

1 - Montrer que: (Vz e R); 14z <e”

2-a) Montrerque: (Ve R7);0<1—-e "<z

s i

b) En déduire que: (Ve e RY); 0<1 -z + % —e * < %
l—z—¢€" 1
M trer 1+ ] - —_—_
c) ontrer que : lim = 5
Partie B :
On considére la fonction f définie sur I = [0, +oc[ par :
- —2r

&

£(0) =1 et Vo €]0,+00[ ; f(x) = ———
aIX

— —
Et soit (%) sa courbe représentative dans un repére orthonormé (U; g 23 )

1 - a) Montrer que f est continue a droite en 0

z)—1 1-2z—€*® l1l—z—¢*
b) Vérifier que : (Vz > 0); 4 ot T = ¢ P

T e 2

c) En déduire que f est dérivable a droite en 0 et que la nombre dérivé a droite en 0 est —

C—Qw

2 - a) Montrer que : (Vz > 0); f'(z) = (2241 - €*(1 + x))

T2

2l

#




0.25 pt

0.5 pt

0.5 pt

0.5 pt
0.5 pt

0.25 pt

0.5 pt

0.5 pt

2 a

a) Montrer que : (Vx > 0); f'(z) = 5 —(22+1—€"(1+2))
T

b) Montrer que : (Vz > 0); f'(z) < —e ** (On pourra utiliser : 1 + z < €%)

¢) En déduire le sens de variations de f sur [

',.__.—QJ-: ) . .
On admet que : (Vz > 0); f'(z) = p: (—4;&:2 —dr —2+€" (24 2z + 1:2})
5
a) Montrer que : (Vz > 0); 14+ z + % <ée’
b) En déduire que : (Vz > 0); f"(z) >0
3
T I
On admet que : Illﬂﬁf (x) 5

f . H ! ks
a) Montrer J;HTx.f [x] =)

b) En déduire que : (Vz € I); |f'(z)] <

bo | L2

a) Calculer Iir_ir_m f(x) puis interpréter graphiquement le résultat obtenu.
=¥+

b) Dresser le tableau de variations de f

¢) Déterminer la position relative de la courbe (%) par rapport a sa demi-tangente au point

7(0,1)

— —
d) Représenter graphiquement la courbe (%) dans un repére ((}; i ;3 )

Partie C :

1-

Pour tout z de [0,1], on pose , g(x) = f(z) — =
a) Montrer que g est une bijection de [0, 1] vers un intervalle .J que 'on déterminera.

b) Montrer qu’il existe un unique réel a € |0, 1] tel que f(a) = a




0.5 pt

0.5 pt

0.5 pt

0.5 pt
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2 - Pour tout entier naturel non nul n et pour tout entier £ € {0,1,....n}, on considére les
ko Th41 Thi1
nombres réels rp = — et on pose , [} = / f(t)dt et Jp = f f(xy)dt
T . j:h' T

3 [Te+l
a) Montrer que : Vk € {0,1,...,n}; |Jp — Ix]| < g/ i f(t — zy)dt
ST

N\ 2
b) En déduire que : Vk € {0,1,...,n}; |Jp — Ix| < _31 (ﬂ)

mn

3- Onpose:L =f ft)dt
0

gt 'Oy 3 o?
a) Montrer que pour tout n € N* : |— Z 7 (—) o ¥
n T 4 n
p k=n-1 Loy o
b) En déduire que : 1i : = (t)dt
) e e u—lrl—f-l-x: n z f( n ) ,/(] j( ]

k=0
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NI 2 et le nombee complexe de Imnlul@ el d'nruum:n'l-} colors 2* ent égal & :
A emd —8.4 1843 [c] -8-843
[ s-id3 44143
Q62
Si 0 est un nombre récl, nlors cos*0 est égala o)

1
@ 3(ews30+3cas0) (05304 3cost) %[mamzma)

|
[D] (3c00-cos30) +{oin30-+3sint)

|lm'=
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Si:;nmmhtmk:elﬂqu:
mg{z—l]z? [27] e m:g{z+l}5-;- |27] +
alors Z estégal i :

(4] B 25 [d & o -2 [ -5

L]
Siz=1+ie? od 0€]-m,] alors || estégala:
2 3] ZM% lm'ﬂ—tﬂ @mnlf- Zsin%
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