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Exercice 1 : (4,00 points)

1 - Déterminer (S) I'ensemble des solutions dans C de I'équation : [z —-1[*+Z-1=0
. 9
12
2 - Pour tout complexe z de C \ (5), on pose : f(z) = ‘
12
a) Montrer que: f(z) = = 7

1
b) Déterminer la forme algébrique du nombre complexe f (5 - ?y) tel que : y € R.
3 - On considere le plan complexe (P) rapporté & un repere orthonormé direct (O, e 7)
Et soient les points A(1), B(=i), M(z) et M'(2) avec: 2’ = f(2)
a) Montrer que Mappartient & la médiatrice du segment|OA] & M' = B
. it ! m / ¢ . ) ;
b) Montrer que | OM,0OM" | = 3 + (W, AM") [2n], et déduire (D) I'ensemble des points M(z)
avec lesquels : O ,M et M’ sont alignés.

¥ avec 0 €]0, 21

4- Onpose: z=¢
5 - a) Déterminer en fonction de @ la forme trigonométrique du nombre complexe f(z).
b) Déterminer et tracer I'ensemble des points M(z) tel que OM = 1 et M’ appartient a la droite

(A): y=12.
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EXERCICE: Le plan est muni d'un repére orthonormé (O; 1; j) %
On considére les fonctions u of { définies sur R par: u(x)=¢" + x+1 el {{x)=— :
£+ ]
1-a- Montrer que la fonction u est une bijection de Xsur [om |

b-En déduire que Féquation u{x)=0admet dans £ une unique solution o
c-Donner le lableau de signe deulx) sur®

2-a- Montrer que Im {{x)=0 e qu IH]- +an, [as ]
b- Montrer que la droile A:y =x est une asymplole a la courbe Ci. | o |
c-Etudier Ia position de la courbe Cs par rapport a son asymplole Aty =x =

d-Vérifier que fMa)=o +1 n2( ¢(x)
3-A Paide d'une mtégration par parties ; calculer 'intéerale J L
¢ +1

4-a- Montrer que f est dérivable sur® ef que '(x)= :
b-Dresser le lableau de variations de [ [e" 4 1} [

5-On désigne par &% I'aire de la partic du plan limitée par la courbe Cs: Vasympiole A:y=x

el les droiles x=0¢l x=1

1
.5 X
a-Vérifier que o% =J' ot

|";':l '

. . S - ek o
b-Sachant que pour toul xe Bona: e” 2 x+ 1; montrer que :J : l-s.i:-: 1 .EJ =
- oy X+

c-En déduire que
2le+1)

c‘.um —

i L
4 .
.-

/1) A ad_muk UNe Qonéxm Moﬁ[)mﬁw :

oN a \_jeJI\'CJan\:,WM\lR. ﬁ(‘)ﬂ—_g qA_.,..._.)

W"CR) V() = (329 (%) « (1) - D ot £
- +4>o ~ A~ 7
don U art Ajl ,M VA= = DCG]—CD/‘Q
A’OV‘ 2 Q_A_m\&\_)m %QU\QEV\ ,Kgol

New [zw LN A.o_(/xwm. N/
\\ JACR)

=T b 00w ﬁm V00
J -0 [ Y (%) (U(Q\

)
Ok conGons o )j\—/\;*—cbma-} C)\A\}aw«\\}

4 oc VR =R
Alna 3)DER W

ek,OV\CLUQII?\AE.
Cruoma W

J .\-a‘)[, :\R_

oONCe ¢

L ()=0



3

4

3

LY L S BLETF

s : < = "

. CIOK: Le plan est muni d'un repére orthonormé (O; i; j) )
= m

On considére les fonctions u et [ définies sur B par: u(x)=e” + x+1 el f{x)=— :
E T -
-2- Montrer que la fonction u est une bijection de Rsur [ [on ]
b-En déduire que Féquation u(x)=0admel dans B une unique solution o 3
c-Danner le lableau de signe deulx) sur® &1
2-a- Montrer que im £{x)=0 et lim f(x)=+=. [as |

E=%—T X —F+T

b- Montrer que la droite A:y =x est une asymplote a la courbe Cs. | as |
c-Etudier Ia position de la courbe Cy par rapport a son asymptole A:y=x | o |
d-Vérifier que fla)=a +1 In2f {(x) \ [om |
-A Paide d'une miégration par parties ; calculer lintégrale ¢ | dx ]
g +1 \
- - 4 = e'.u(x) g ot
-a- Montrer que f est dérivable sur® et que '(x)= g .
b-Diresser le lableau de variations de [ (" 1] [ ]
-Om désigne par «% I'aire de la partic du plan limitée par la courbe Ci: asymptole A:v=x
el les droiles x=0¢l x=1
1
i 5 X _
a-Vérifier que & = >y cdx [an |
¢+
il

; . - = 9 R
b-Sachant que pour toul xe Bona: ¢” 2 x+ 1; montrer que :.[ —gk 5] EI i}-d:»: | |
1 T -

b e l
c-En déduire que ————=
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EXERCICE: Le plan est muni d'un repére orthonormé (O; 1; j) a
On considére les fonctions u et { définies sur B par: u(x) =+ x+1 et f(x)=— E‘

e+ o
1-a- Montrer que la fonction u est une bijection de Xsur [ [en]
b-En déduire que Féquation u(x) =0admet dans £ une unique solution o - |
c-Donner le lableau de signe de ulx) sur |
U
2-a- Montrer que m f(x)=0 et lm {(x)=+=, [ ]
b- Montrer que la droite A: v = x est une asymplole  la courbe Cy. | o |
c-Ftudier la position de la courbe Cy par rapport a son asymplole A:y =x =
d-Veérifier que Ma)=a + 1 In2f f(x) \ o |
3-A laide d'une mtégration par partics ; calculer lintégrale L | dx ]
g +1
- = 4 = e.u(x) ot
4-a- Montrer que f est dérivable surl® et que 1'(x)= . )
b-Diresser le lableau de variations de [ l'-' } 1} [
5-On désigne par «% I'aire de la partic du plan imitée par la courbe Ci: Vasymptote A:y=x
el les droites x=0¢l x=1
* 3
a-Vérifier que o% :J' —_— az |
|;‘:| &
il

, i = g

b-Sachant que pour loul xe Bona: e” 2 x+ 1; montrer que : ——fXs1-2 - (x| |

2 & +1 2 X+

o | f4) —-—

c-En déduire que ————=< ok <l+1n| - o
2(e+1) \ Y
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EXERCICE: Le plan est muni d'un repére orthonormé (O; 1; )) ry

XC =

On considére les fonctions u et { définies sur B par: u(x)=e” +x+1 el [(x)=— :

e" + -
1-a- Montrer que la fonclion u est une bijection de = sur [ o5 |
b-En déduire que Pégquation uf{x) =0 admet dans E une unique solution a 3
c-Donner le tableau de signe deuix) sur® |

U &

e B |

2-a- Montrer que im f{x)=0 el lim f(x)=+x.

b- Montrer que la droite A:y = x est une asymplole a la courbe Ci. | as |
c-Etudier la position de la courbe Cs par rapport a son asymplote A:y=x Lo |
d-Vérifier que Ma)=a + 1 In2f f(x) N ™
3-A laide d'une miégration par parties ; calculer l'intégrale | dx |
y Ve +1 '

- i 4 ] e'.ulx) o

4-a- Montrer que f est dérivable sur® et que '(x)= g e
b-Diresser le lableau de varialions de | [e” 4 1} [ |

5-On désigne par &% I'aire de la partie du plan limitée par la courbe Ci: Fasymptole Ay =x

el les drolles x=0¢l x=1

1
5 X
a-Vérifier que % =J' —r as |

&+

¥ o = o S—
b-Sachant que pour toul xe Bona: ¢® 2x+ 1; montrer que J t l-s.h: <1 '.EJ - x| |
i! J'-' '

c-En déduire que . -< ok <l1+In
20e+1)

H e

(AL 2{1L _a,
o z'.‘fL

L .  du gi__iﬁm@l—t—&) t



6-Sait I fonction g definie sur |0+ par g(x)= In((x)= In[%]
On nole Cﬂ |1 courbe representative de la fonction g
a-Montrer que g et dervable sur 0| el que g'(x) = ( +) l)

b-Verifier que gl-u)=0 el g(-0)=1

c-Caleuler ,“fl'. [(x) . Interpréter graphiquementle résultal

dellrerque [lm g(x) el hm ( ) =0, Inferpréler graphiquement le resultat

7-%0it T la tangente a courbe (g au pumtﬁd’ﬂbscisst -0
Construire l courbe (b tangente Tet b courbe Gy (0=-1.28) fw

L




Dans le plan complexe rapporté a un repére orthonormé (0, u, v),
on considére les points A, A, B, Cet D d'affixes respectives a =

VZ4iV2;b=14V2 +i;c=betd=2i

1) Ecrire le nombre a sous forme trigonométrique

2) a) Vérifierque b~d = ¢
b) Montrer que (v2 + 1)(b - a) = b - d et déduire que les

points A, B et D sont alignés

3) a) Vérifier que ac = 2b
b) En déduire que 2arg(h) = % [2n}

4) Soit R la rotation de centre 0 et d’angle E et qui transforme M du
plan d'affixe z en un point M’ d'affixe 2
a) Montrerque z' = %az
b) Endéduire que R(C) = BetqueR(A) =D

Montrer que = (ﬂ—l) a, puis déduire une mesure de I'angle

(-‘?7-—3.) c-a
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2 1 1 1
Montrer que < T < — % dr<1
2 1l|-wl'l—;r:2 p. ;f,l+;1r
T o ? i
= EOE G, = Z<| L R AN
148~ kia 4+ 7 4 7 cost 4
6 o E
On pose [ = J-( cos T da F = J-( sinzdr pour tout entier naturel n
1) calculer I J

¥

2} montrer que I“ +'3’3-Jh =1 ot Jh —-,r;.fh = °

puis déduire J
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Pour tout entier n de N" on pose I, 2_‘-.1:{3.1: et / :Ix(lnx)"air
1 1

1) calculer I, , I,

2) a) montrer que (VHE N‘) 2I =€ —(n+1)I

T

b) en déduire la valeur de 1,

3) a) montrer que ("?’”E N‘) L

L e
n+3

b) en déduire que (‘?’HE N'] et déterminer lim [ lim nf

=¥t

9




Exercice29 : Soit la rotation r de centre Q (i) et

\E+;'

transforme O en U[T]

Determiner L'angle de cette rotation

Z= :’..,.,'L/_B—
£ <
DG £ = Z-f-% -1 T+
Z= 09.’7_7,"‘"' 4"‘%

1/



Exercice 36 : Le plan complexe est rapporte a un

repére orthonormé direct R (G;f,j) .
Soit a un complexe non nul ; Pour tout nombre

azg

zde C \ { a}, on pose : f,_-.(z}:z’:z_ﬂ

1. Montrer que :
f,(2) € iR < |z|2Re(a) = |a|*Re(z)

2. Soit z un élément de Cx*\ {a}
on pose : |z—a| =retarg(z — a) = 6 [2mr]

a. Calculer | £, (z) — a| en fonction de r est |a]

b. Calculer arg( f, (z) — a) en fonction de @ er r.

3. on pose a = -1 + i et considerons les
ensembles des points M(z) définis par :

37
(D) ={M(z); arg(z — a) =~ [27] }

(€)={M(z); | f.(z)—al=2}

(&) ={M(z); f,(z)EiIR}
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Exercice38 :soit a et b et c des nombres

complexes tels que : ‘ﬂ‘ = ‘b‘ = ‘C‘ =1

eta#zcetb#c

1)Montrer que : [C_h} x%el@

—b) 1 b
2)en déduire que : arg(': JE Earg[_J[i}

#

joE
Exercice39 :soit le nombre complexeZ=¢ °

4 2 4 3 ] f
Onpose: S=z+z +z et =z +z +z

1)Montrer que les nombres § et T sont
conjugues

2) Montrer que : Im(S5)>0

3)calculer S+T1 et SxT

4)en déduire les nombres § et T

7/-6 l\’ ~
@\&M""

- A, AN\E A
Zéﬂ@ZnCZ):O — [T b6 | <
- 4 A 4
<:—>Z:Z7 c " af b
> amnz=0l"/
- --- - /




Exercice38 :soit a et b et ¢ des nombres

complexes tels que : ‘G‘ = ‘b‘ = ‘C‘ =1
eta#cetb#c

fc-b) a
i XK= It
\c—a/] b

1)Montrer que :

S (e=b) 1

2)en déduire que : arg| — - arg —
\e-a) 2 “\a)l2]
%, ; — ', £ —

Exercice39 :soit le nombre complexeZ =¢

On pose : S=z+z'+z" et T=2"+2 +2°

1)Montrer que les nombres S et T sont
conjugues

2) Montrer que : Im(§)>0
3)calculer S+7T et ST

4)en déduire les nombres S et T




EXERCICE 5
iﬂ[ noounm 6-111161 1w.tume[ :
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EXERCICE 5
jﬂ[ o umn E'I"IL‘,E*L II(II:UJE[ .

C'n. considéne [u E@-nc[i@n qquéﬁisnie Iu.m. :r;{r(x):(l—x)" e eon |1me E :jq;an (x)dx
1) l:u.[Ul[E“l L g o

) ) mﬁﬂ[wi E1UE n Ea}[ (J.EC"[@I.}M.U'IJ:E CGﬂl‘E"l(jEﬂ[E

[&) menlen ﬂ]ue [\:fﬁ eN ) 0<1, ‘1— el délevminen IlmI

n+1

3) u,) menler clue (VneN) 21, =1-(n+1)I,

[&) en déduine clue ,}iﬂl nl =1 Imi,-; délerminen HILm n(nl, -1)

d(SV\ 1“1—‘ n <°
_onc (’S.n\ @to\_gummqnte
onaz Im-= S (4 x)%e.{xo/)!
Ona VxC [b g <//.-o())ro of e
d_onc In)a

/

d’ ar (I/)) /7’//)0’12&
JCDM—W (7—/7) c;/p(/%ab -

Alos (In) A Conveget

A/ Noitnen® /‘4?

In ¢ A

N p/

ona Ln= S @—1) i

Seit %€ LQ/J
0)IC O\<’>C€’\
& LLEE L
é{’gémgi e

= (4 .a,é)we'&g@—l)w
(-7 (R

ONne ,@w» _’_’_—_—_o

N->+8 7+/ T m é I_ (1_¢)ﬂ+j4
/&m O =2 >
a/’au&z—ﬂ =D




EXERCICE 5
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