Nivenu:ZBACPC

Calenler les intégrales suivantos:
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G Soit f et g deux fonctions définies et continnes sur intervalle (05 5) tolles que

f:ﬂm}dm=-3= ff{:]ﬂ::q o [ o =

Calenler

5 8
ﬁ J(x)de fn [2f(x) — Bg(x)|de j: fx)dx

@ Soit f une fonction définie et continue sur Uintervalle [—23 7] telle que

Caleuler j i Flx)dae.
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@ Soit f une fouction définie et continue sur Uintervalle [0 1] telle que pour tout & € [031] on a 2? <

flz) < @

4 flz)de =5 ; T_f(:u]d:: = =1
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Donner un eneadrement de 1 = j Jx)dx.
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En utilisant ln formule d'intégration par parties enleuler les intdégroles
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0 Trouver les réels agb et ¢ tels que fx) = az + b4 —

Soient In fonetion f définie par flx) =

©
(m+2)?

@ En déduire I = j:‘ Sy,

:  xercice N6 i
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@ Trouver les véels o et b tels que f{x) = a + TN

Sait Seient la fonction f définie par f(x) =

2
@ En déduire 1 =f Jl)da.
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On se propose de trouver sans les ealeuler séparément les trois intégrales

L S § § = e
I=fm::d:r: J'=f Ein"'a:d'.'r;K=f 2sin” xcos” xdr
] L] L]
Calewler F — J et T4+ 0+ K.
®

) Exprimer cos4x en fonction de cosz et sinz. En déduire Ia valeur de T + J — 3K puis celles de
LiJi K.

| rorcice 128 A_An

w "
On considére les intégrales définies J = f cos zdx et J = f sin® rdzr.
[ 0

w
) 1) A Montrer que Uintégrale I peut s'écrire : T = f cos® (cosr — coszsin’ x) de
0
- 1
ﬁ A 'niele d'vne intégration par parties, montrer que J = f sin® xdxr — EJ :
o

B8 Montrer aussi que Uintégrale J pont s'éerire : J = f‘ cos® wdr — ;I -
0

@ @ Montrer que I+ J = STF

I Montrer que J =T =0

& En déduire les valeurs des intégrales 1 et J.

w
Soit les denx intdgrales définies par ; I = f' e coszdr et J = f e* sin® xdx.
0 0

i Caleuler I + J.

0
@ M Montrer quo J — I = / e” cos ardse ol a est un réel 4 déterminer.

B A Unide d'une double intégration par parties, démontrer que J = :: (1—e").

@ Diéterminer les valours exactes de J ot de J.

| Exorcice N'14 A

@) Déterminer los nombres réels a, b et ¢ tels que : Vi € &,

1 bel-:ll q“.‘EI'“
(14 l:"“"]i i 14a—" ” (1+ c""}i
@ Caleuler alors Uintégrale J = ful a +::_n} :
(S
(8 . == ot
@ On pose I : (————u—-xl + el=%)

A Vadde d'une intégration par partics, exprimer I en fonction de J.
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1 1 2
L'objeetl est de ealenler les intdgrales suivantes : T = L %;J = /‘; —w;,_'rﬁdm ot

K= [ (V¥ 3) da
(1 Soit f In fonetion définie sur Vintervalle [031] par @ f(2) = In (n:+ v’rzT-I-—i). ofl In désigne le
logarithoe népérien,
W Montrer que f est une primitive de In fonetion, o —s . sur [0;1).
vVl 2

B En déduire la valeur cxacte de Uintégrale I.

@ W Sans ealeuler explicitement J ot K, montrer que K = J + 21,

B A Unide d'une intégration par parties portant sur K, montrer que K = /3 — J.

@ Déduire des questions préeddentes, les valonrs exactes do J ot K.

| Brercice N1 A_n

A
Sait ln fonction f définie par f(2) = e ™ In(1 + *). On se propose de enlenler @ T{(A) = f Sla)de, o0
0
AeRrt

@ Quel est lo sigue T(A) ?

= a4 g
14 e=

Trovver deux nombres réels o ot b tels que pour tout eéel @,
R 1+ee

A
¢ =o . -
@ Caleuler J(A) L e

@ 7 ctant I fonction dérivie de £, ealelor £+ f

B Calenler I(X).

' -—
Salt f I fonetlon définie sur |05 400[ pur f{x) = h—lr"'-;—ll Sobt e un nombire véel tel que a > 2.

bii en

On pose I{a) = : Jlx)dx.

i M Détorminer une primitive sur J0; 400 | de la fonction & —s 1

I En déduire une primitive sur 10 400 | de ln fonetion ® — p- On remarguera gue
[ o 1
P i S
e*—1 ik e* -1

1
@ u Montrer que pour tout @ €]0; 400 fle) + fle) = g
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Sait f une fonction eontinue sur un lntervalle [—a; a] ot F une primitive de f sur [—a; al.

On

ﬁ suppose Foest inpadie.
On définit In fonction b par ;. pour tout x € [—azal,h(x) = F(x) — F(—x)

B Etudier les varintions de b,

b En déduire que F est paire,

& En déduire que Sln)de =0
-

(2 On suppose f est paire.

W Prouver que, pour tout ® de [—asal, F(—x) = —=F(x) 4+ 2F(0).
L]
B En déduire gue /‘ﬂ Jlx)dx = Ef fla)dx
—r 1]
W Interpréter graphiquement ces résuliats,
@ Soient f et g les fonctions définies sur [=1:1) par flz) = e —e ™ et glz) = e® 4 ™.

W Etudier la parité et les variations de f ot deg.
Tracer leurs conrlws représentatives,
b p
e Caleuler
1 1 1
f (e — n"']dm,/ (e 4 e~ *)dx et j (e + &%) dar
-] -] i

W Interpriter grapliquement les résultats trouvis,

1
@ Pour tout n € N°, on pose : I, = / ln (1 +x")de.
Jo

W Montrer que: Iy = 2In2 — 1.

B Montrer que: (VR e NP)0 < I, <In2
Meontver oue ln suite (U, - o5l décrolssante,

e I =4

@ En déduire que ln suite (L) nepis- 5t convergente.




